Nos hemos quedado encallados en la pagina 15, en la demostracion del teo-
rema 1.1. En el paso que no veiamos, el autor nos invita a notar que:

(Wﬂ) f+ (1 - ﬁ) ap = (|_§11\) Zteﬂ EwEX [l |t) Cx.t-

La igualdad se da, en efecto, pero nos ha costado un rato demostrarlo (nada
de notar).

Lo primero es reorganizar el miembro de la izquierda para dejar un solo |_§12\
de factor comun, como a la derecha:

(‘5—1“) [f 4+ (9] = 1) ag], o sea que lo que hay que demostrar es que

[A] £+ (19 = Dao = 3 pen Pgex f(@ ) o’

Esto es una igualdad entre dos loterias, es decir, entre dos funciones de
dos argumentos (un premio y un estado del mundo). Por lo tanto, demostrar
la igualdad es tanto como demostrar que ambas funciones arrojan el mismo
resultado (el mismo valor de probabilidad) para cualquier par de argumentos.
A nosotros nos ha resultado util resolver los sumatorios de la derecha en un caso
concreto, para hacernos a la idea de qué aspecto tiene esta loteria. Supongamos,
pues, que el conjunto de estados del mundo es

Q= {a,b,c}
y el conjunto de premios posibles es
X ={1,2,3}

En ese caso, el desarrollo de los sumatorios del miembro de la derecha de [A]
da el siguiente resultado:

f(ta)era + f(2la)ca,a + f(3[a)esat

—|—f(1|b)c1,b + f(2|b)62)b + f(3|b)63)b+

+f(Ale)ere + f2le)ea.e + f(3le)es.c-

Veamos qué resultado arroja esta loteria para, p. €j., los argumentos x = 2
yit=a.

Como ¢, +(y|u) equivale a ag(y|u) para cualquier u # ¢, la segunda y tercera
filas de la suma de maés arriba equivalen a:

ao (f(1[b) + f(2]b) + f(3[b)) +

ao (f(1|e) + f(2]c) + f(3]c))- Esto es,

ap (ZmEX f((Elb) + EzEX f(.’IJ|C))

Ambos sumatorios suman 12, asi que el resultado de dichas segunda y tercera
filas es 2ag. En general, si os fijais, para desarrollos arbitrarios de los sumatorios
del miembro de la derecha de [A], todas las filas sumaran ag excepto una. Dado
que hay tantas filas como miembros del conjunto de estados del mundo (esto es,
dado que hay |Q|filas), en general para argumentos y y u:

>otea 2apex J(@lt) cop =D e x (@ |u) cow + (I = 1) ao.

Esto se va pareciendo ya al miembro de la izquierda de la igualdad de [A].
Solo resta demostrar que f = >\ f(x|u) ¢z para que se parezca del todo.
Efectivamente, se demuestra: como, segin hemos dicho, los argumentos con los
que alimentamos a la funcién son y y u, ¢ . (ylu) serd igual a 0 para y # x

Hay que notar que el autor utiliza profusamente una notaciéon abreviada que no ha intro-
ducido: f por f(z|t), donde f es cualquier loteria y x y ¢ sus argumentos.

Asi, cg,¢ esta por ¢zt (y|u), ao esta por ag(z|t), etc.

2;Por qué? Ver p. 7, segundo pérrafo.



e igual a 1 para y = x. Asi que todos los términos de este dltimo sumatorio
se anulardn excepto el sumando f(y|u)cy ., que serd igual a f(ylu). O sea,
que para argumentos cualesquiera y y u, >y f(x|u)cen = f(ylu). Esto es
(v aplicando la convenciéon de abreviacién del libro), > - f(z|u)czu = f.
Juntandolo todo nos sale que

doica 2omex J(@t) cor = [+ (| —1)ao

que es [A] y, por tanto, lo que queriamos demostrar.



